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abstract 

 In this note we show some formulas related with: Number Pi 
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Resumen-Abstract 

En esta nota mostramos una fórmula para la constante Pi: 𝜋𝜋 = 4 ∫ 1
1+𝑥𝑥2

1
0 𝑑𝑑𝑥𝑥 = 3.1415 … 

Introducción 

El número 𝑡𝑡 = tan �15𝜋𝜋
64
� , es una raíz de la ecuación polinomial: 

(1)          𝑡𝑡16 − 16𝑡𝑡15 − 120𝑡𝑡14 + 560𝑡𝑡13 + 1820𝑡𝑡12 − 4368𝑡𝑡11 − 8008𝑡𝑡10 +
11440𝑡𝑡9 + 12870𝑡𝑡8 − 11440𝑡𝑡7 − 8008𝑡𝑡6 + 4368𝑡𝑡5 + 1820𝑡𝑡4 − 560𝑡𝑡3 − 120𝑡𝑡2 +
16𝑡𝑡 + 1 = 0 

El número 𝑡𝑡 , se puede expresar en función de radicales: 

(2)          𝑡𝑡 =

�2+�2+�2+�2+√2−�2−�2+�2+�2+√2

�2+�2+�2+�2+√2+�2−�2+�2+�2+√2

 

Sea 𝑠𝑠 el número real que satisface las siguientes condiciones: 

(3)          0 < 𝑠𝑠 < 1   ∧    𝑠𝑠 − 𝑡𝑡 sinh 𝑠𝑠 = 0 

El valor aproximado de 𝑠𝑠 es: 

(4)          𝑠𝑠 = 0.775642346283 … 

Sea 𝑠𝑠𝑛𝑛  ,𝑛𝑛 ∈ ℕ , la sucesión definida por: 

(5)          𝑠𝑠𝑛𝑛+1 = sinh−1(𝑠𝑠𝑛𝑛 𝑡𝑡⁄ )  , 𝑠𝑠1 = 1 

La sucesión 𝑠𝑠𝑛𝑛  , satisface la siguiente igualdad: 
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(6)          lim𝑛𝑛→∞ 𝑠𝑠𝑛𝑛 = 𝑠𝑠 

 

Fórmula Para Pi 

La siguiente fórmula es válida: 

(7)          
𝜋𝜋 = 128

15
 ∑ 1

2𝑛𝑛+1
∞
𝑛𝑛=0 𝑒𝑒−(2𝑛𝑛+1)𝑠𝑠 sin�(2𝑛𝑛 + 1) sin−1 𝑠𝑠� =

128
15

 ∑ 1
2𝑛𝑛+1

∞
𝑛𝑛=0 𝑒𝑒−(2𝑛𝑛+1)𝑠𝑠 ∑ (−1)𝑘𝑘𝑛𝑛

𝑘𝑘=0 �2𝑛𝑛 + 1
2𝑘𝑘 + 1� 𝑠𝑠

2𝑘𝑘+1(1 − 𝑠𝑠2)𝑛𝑛−𝑘𝑘 =

128
15

 ∑ 1
2𝑛𝑛+1

∞
𝑛𝑛=0 � 𝑡𝑡

𝑠𝑠+√𝑡𝑡2+𝑠𝑠2�
2𝑛𝑛+1

∑ (−1)𝑘𝑘𝑛𝑛
𝑘𝑘=0 �2𝑛𝑛 + 1

2𝑘𝑘 + 1� 𝑠𝑠
2𝑘𝑘+1(1 − 𝑠𝑠2)𝑛𝑛−𝑘𝑘  
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