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abstract

In this note we give some formulas related to the constant Pi
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Resumen
Se muestra una coleccion de sumas finitas de la funcién arcotangente , para la constante
7 =3.1415926....

1. INTRODUCCION.

En esta nota mostramos una coleccion de formulas generales del tipo Machin para la
constante ~, y algunos ejemplos particulares.Previamente recordamos algunas formulas
clasicas de este tipo.

John Machin (1706) :

Z_ptantd_tan L
239
Euler (1750):
Z _stantlyotant3
79
Gauss (1810):
Z_12tant-L ygtantL _stant_L
4 57 239

0 k
En todos los casos tan™ x = Zﬂxzk+l . |x<1.

o 2k +1

2. COLECCION DE FORMULAS GENERALES.

Para neN, se tiene:
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2.15.
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3. OTRA CLASE DE FORMULAS GENERALES DEL TIPO MACHIN.

3.1.

3.2.

3.3.

+X 99 +u

Z _gtantx—tanty+tantu+4tan (ﬁ) _tan | 127 | gant (wj
5 70+y
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+7tan? (1 — 239y j —12tan’t (—1_582‘1 j +24tan? (—1_ 12943\/]

239+y 682 +u 12943 +v
OSXSL,OSySL,OSUSL,OSVS 1
57 239 682 12943
4. EJEMPLOS PARTICULARES.
4.1.En la formula (2.1) ponemos n=2:
Z _otantlitantl
4 3 7
4.2.En (2.3) ponemos n=3:
Z_tan? L rtan 22 ptant 37 yiant Ll
217 1729 64
4.3.En (2.4) ponemos m=2,n=3:
T _tant2itantlitantltant L
4 5 5 8 2
4.4.En (2.5) ponemos n=3:
T _Llagntl Tigntl tigntdl 1gntl ligpt 1
4 2 2 6 3 3 4 2 7 3 13
4.5.En (2.6) ponemos n=2y n=5:
Z - 3tantlisantligtantl
4 2 3 7
Z - 3antl gan?l 7@antl gantliostantligtantls
2 3 4 5 6 7
1 1

+9tant = +16tant L
13

4.6.En (2.12) ponemos a=b=m=2Yy n=3

r=atan 3 _2tantli6tant 2 —2tantLiigtant-L 4 gtant
5 4 37 9 16 145
4.7.En (3.1) ponemos x=+,y=2L y=_L:
6 71 100
Z_gtantListan?t L tantLlitan?l _tan 'l itant_1
4 6 71 100 4971 9901
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4.8.En (3.2) ponemos x = : :
54" 4444

0 |

Z _stantlatan 5i4+ stan L t4tant—L 42tant—L1 4 2tant—1

57 2863 4444 19744693

4.9.En (3.3) ponemos x=-L1, y=-1 y=_L1 y-_1 .
58'7 240" 683" 12944

1

Z —Adtan™t = +44tant 1 1
4 58

1 7tant-l y7tant—L1 _1otant-Ll 4
3307 240 57361 683

12tant—1 4oatant—L Logtant—1
465807 12944 167534193
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